2. Gruppeniibung, Mathematische Logik, SS 2009

Aufgabe 1

(a) Prufen Sie mit Hilfe des Erfullbarkeitstests aus der Vorlesung, ob folgende
Formeln erfullbar sind:

(i)
(AABAC—->0)A(CAD—E)
ANAADANE -F)A (1> D)
AND—->C)AN(CAE—-A)A(FADANE - B),
(ii)
(AABAC—-0)A(BAD —F)

ANAANF—->D)YA(BACAE—F)
AAI->K)A(Q=>L)A(DAKAL—DO0).

(b) Zu zweiaussagenlogischen Interpretationen J; und J; Uber dem gleichen

Definitionsbereich o definieren wir eine neue Interpretation J1nJ,: 0 —
{0,1} durch
(31N T2)(X) =min(J1(X),T2(X)) .

Zeigen Sie, dass fur jede Horn-Formel ¢ der Schnitt zweier Modelle wie-
der ein Modell ist, d.h. wenn J; E ¢ und J; = @, dann auch 31, n J; = ¢.

(c) Verwenden Sie (b) um zu zeigen, dass jede der folgenden Formeln nicht
aquivalent zu einer Horn-Formel ist:

(i) X - (YVv2);
(i) X > (YVZ))A(=XA=Y > 2Z).

Aufgabe 2

Sei ® = ¢ und ¥ = ¢. Beweisen oder widerlegen Sie die folgenden Behaup-
tungen:

@ Ou¥YEopAY,
b) ONYE=opvVvy,
@ OEp—y,
d) V=@



